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( Banach-Tarski Paradox )
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Sur la décomposition des ensembles de points en
parties respectivement congruentes.

Par

St. Banach (Lwéw) et A. Tarski (Varsovie).

Nous étndions dans cette Note les notions de [équivalence des
ensembles de poinis par décomposition finie, resp. dénombrable. Deux
ensembles de points situés dans un espace métrique sont dits équi-
valents par décomposition finie (ou dénombrable), lorsqu'ils pevvent
étre décomposés en un nombre fini et égal (ou une infinité dénom-
brable) de parties disjointes respectivement congruentes.

Les principaux résultats contenus dans le présent article sont
les suivants:

Dans un espace euclidien & n 2> 3 dimensions deuwx ensembles arbi-
traires, bornés et contenant des points intéricurs (p. cx. deuw sphéres
a rayons différents), sont équivalents par décomposition finie.

Un théortme analogue subsiste pour les ensembles situés sur la
surface d'une sphére; mais le théordme correspondani concernant [es-
pace euclidien & 1 ou 2 dimensions est fau.

D'autre part:

Dans un espace euclidien & n =1 dimensions deux ensembles arii-
traires (bornés ou non), contenant des points intérieures, sont équiva-
lents par décompasition dénombrable.

La démonstration des théorémes préeédents s’'appuie sur les résul-
tats de MM. Hausdorff Vitali et Banach?), qui concernent
le probléme général de mesure; elle fait donec usage de [l'azioms

i) F, Hausdor {f, Grundsige der Mengenlehre, Loipzig 1914, p. 401 ot 469.

G. Vitall, Sul problema della mesura dei grugp di punti di une retla,
Bologna 1905.

8t. Banach, §ur le problime de mesure, Fund, Math, LV, 1928, p. 30—81.

Fundamenta Mathematicae, 1924
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( Hugo Steinhaus, 1887-1972)




frp AT DB 0T £k

1916 2732 F 27 ik fF 5o %"L £ (Krakow )
I AR B S e A A EcE o H
v — fﬁ'ﬁ,LpA;LJrﬁ/yrm r;,gg ,}éﬁié\
(Lebesgue integral ) ° P {8 » #r3 B 2r{% (¥
Ll N é_gx%‘mﬁx—m A
FI |, T £ A

Srp FATE DA g A —
(Otto leodym) —£2E 7 P
E g S RF Q\'/ﬁtﬁﬁiﬁg



o’
£ A 32
El ié’ }i’% ZE’S :
H_H P i






1\

(355 oh
Ll v,ﬁ)
R




& I

/:_)7

4:59

2 ) )

ﬂ&%gﬁf’%‘g

e L .

h AT .

G









7 R AR e









FA B

Dudeney 1902



/,‘

A\.\

;e @) 38

/

g







258
L0 2D T




Dissections under Dynamic Geometry
by
Tse-hsuan Yang (# ‘)%’*Iﬁ )
Advisor Prof. Jen-chung Chuan ( > =& )
Department of Mathematics
National Tsing Hua University

Hsin-Chu, Taiwan 300, R. O. C
May 2003

http://apollonius.math.nthu.edu.tw/d1/ne01/t|
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Farkas Bolyal (1775 —1856)




Willlam Wallace (1768-1843)
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David Hilbert (1862—-1943)
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Max Dehn (1878-1952)
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( Axiom of Choice )
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Bertrand Russell (1872-1970)
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Ernst Zermelo (1871-1953)




Adolf Fraenkel (1891-1965)
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Kurt Godel (1906—1978)
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Paul J. Cohen (1934-2007)
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Mg £ (1911-2004)

“He gave you a
feeling of weight.
He was there and you
had to notice him.”

- HUNG-H5I WU
LC BERKELEY
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